Yuusep3urer y Beorpamy 28.6.2022.

Kanacudpukanmonm ucomut m3 MareMaTUKe 3a YIIIC Ha
I'pabeBuncku dakynrer

Iu¢ppa 3anmarka:

Tect uma 20 3amaraka Ha aBe cTpanuie. 3agamu 1 — 3 Bpeme mo 4 moena, 3amanu 4 — 17 Bpene
mo 5 moena u 3amamu 18 — 20 Bpene mo 6 moena. Ilorpeman omrosop momocu —10% moena on
Opoja moeHa mpenBuUhEHUX 3a TadyaH OArCOBOP. 3aO0Kpy:kuBame H He mMOHOCWM HU IMO3UTUBHE, HU
HeraTUBHE TTOeHe. Y CJIyYajy 3a0KPYKUBAIA BUIIE OJ jeTHOT, KA0 U Y CAyYajy HE3a0KPYKUBAMA
HUjeIHOT OAroBopa, nobuja ce —1 moeH.

Bpenmoct n3pasa V5 - V3 — V5 + V3 jemHaka je:
V5+V3 V-3 |

Pemieme MupexrauM pauyrom mobuja ce:

VE-v3 VB+VB  5-2/15+43— (54+2/15+3)
VE+V3 V-V 5-3

AKOje f(x):x_g

T+

Pememe Ilupexrnon samenom nobujamo: g(f(—2)) = g(—5) = —4.

u g(z) =1+ x, ouna je g(f(—2)) jemnako:

Axo cy x1 u Ty pemema jemmaunne 2 +v/2x +2 =0, onna je 2xrs 4+ 21123 jenHako:
Pememe Ipumenumo Buerose dopmyie: x1 + x2 = —V2, 1 - x2 = 2. Hanaszwumo:
21220 + 233‘1.73% =2x1w2(x1 + X2) = —4V2.
Bpoj pemema jemnaunne |1+ x| = (1+ x)? jemmak je:
Pememe 3a ¢ > —1, mamasumo:
N+z=1+2)? <= 1+r=>1+2)? < 2z(1+2)=0 < (z=0Va=-1)

Cumuno, 3a ¢ < —1 6ulie |1 +z| = —(z+ 1), na HAIA3UMO Ha je jeAUHO peleme Ha TOM MHTEDBAJLY
x = —2. [lakne, narta jenHauymHa UMa TPU PEUIEHA.

36up mpBa Tpu uyiaHa omanajyhe reomerpujcke mporpecuje je 78, a 30up mpsor m Tpeher
uynaHa je 60. Ilern unam Te mporpecuje je:

Pemenme 13 natux ycmosa mmamo a; + a1q + a1¢?> = 78 u a; + a1¢> = 60, na je a;q = 18,
omuOCHO ¢ = 18/a;. 3amenoM y mpyry jenHaumuy mobujamMo KBaIAPATHY jeIHAUNHY:

3¢ —10g+3=0.
Kako je ¢ < 1, omasne mamasumo ma je ¢ = 1/3, ma je a; = 54. Hakne, as = ayq* = 2/3.
Bpoj pemema jenmaunue 227 —6-2% +8 =0 jemmak je:

Pemieme Ysobhemem cuene 2% =t, t > 0 mobuja ce kBanpaTHa jemsaunsa t? — 6t +8 = 0, uuja
cy pemema t| = 2 u to = 4. Onasae je 2° = 2 umu 2° = 22. JlaTa jenHaumHA MMa IBa peIICHA,
1 =1mxe =2.



IlpaBa = +y = —1 u kpyxmuna 2 +y2 = 1 cexy ce y taukama M u N. Tana je ny:xwuma
TetuBe M N jemmara:

Pemene Ilpeceune tauke M u N cy pemema cucteMa = +y = —1 u 22 +y? = 1. Onmasge ce
nako nobuja ma je M(—1,0) u N(0,—1), te je mysuna Tetuse MN jemmara /2.

Axo cy a,b € R u aro je mommuom P(x) = z* + az® + bx? — 1 memus nommmaomom Q(z) = 22 — 1,
OHZA je ocTaTak OpU Jejbery nonuHoMa P(z) monunomoMm z + 3 jenHax:

Pememe Ipema Besyosoj Teopemu (x + 1)(x — 1) | P(x) ako je octaTtak mpu mebemy jemHak
mHyau, tj. P(—1) =0 u P(1) = 0. OnaBune HamasuMo

—a+b=0ANa+b=0 = a=b=0 = P(z)=2a2"—1.
TpaskeHn OCTATAK TIPU Jehery TOIMHOMOM T + 3 6uhe jemmak P(—3) = (—3)* — 1 = 80.
Axo jemnaunna 2 +2r—2p = 0 HeMa pealHUX Pellerna, OHIa IapaMeTap p IPUIala UHTEPBAIY:

Pememe KBanparna jemnaumna HeMa pPEaJHUX DENICHA AKKO j€ HheHA NUCKPUMUHAHTA MAHha
Ol HyJie, OmaKJie MoOMjamMo:

1 1
D<0 <= 448 <0 <<= 8 <-4 <= p<—§ <:>p€<—00,—2>.

Hare cy taure A(0,1) u B(4,—1). Ako je nysx AB ocuoBuna jemzakokpakor tpoyriaa AABC,

OHJa BUCUHA TOT Tpoyria u3 teMena C' JeKU HA TPaBOj:

— Y2—Y1 _2

Pemenm.e Koepunmjent npasna npase AB jenmax je k e = 1= —%. Bucuna u3 temena

C' jemHAKOKPAKOT TPOYTJIa Jesku Ha cumeTpaiu nysku AB. Kako je cpenumre oBe myssu Tauka (2,0)

¥ Kako je xoeduimjent cumerpaie ks = —1/k = 2, Hama3uMo jemHaUMHy TpaskeHe IpPaBe:
s:y—0=21x—-2) <= 2x—y=4.

Axo je a =sin2022°, b = c0s2022° u ¢ = tg2022°, onga BaKM:

Pemene Karo je 2022° = 5m+42°, To je sin 2022° = —sin42°, cos 2022° = — cos 42° u tg 2022° =
tg42°, ounrsenuo je tg2022° majsehm 6poj Oymyhu na je jemmuau mosutuBan. C apyre crpane,

c0s42° > sin42° = —co0s42° < —sin42° = b<a<c.

Koauko nMa meTormudpeHux OIpPUPOTHUX OpOjeBa MesbUBUX ca b cacTaBLeHUX on nupapa u3
ckyna {1,3,5,7,9}7

Pemieme Bynyhu na matu ckynm He canp:Eu HyJIy, Ha HOCTIeNma mudpa Mopa 6utn madpa 5 u
Ha TOM MeCTy mMaMo caMmo jenay moryhuoct. IIpeocrana yetupm mecra MOTY Ce HOIYHUTU OWUIIO
KOjOM IU(POM M3 JATOT CKyma, Te je TpaskeHu 6poj jemnar 5t = 625.
Bpemnoct mzpaza (1 +iv/3)20%2 — (1 —i/3)2922 = —8 jenmaxa je:

Pememe Kaxko je (1+iv/3)? = (1—iv/3)? = —8 u kako je 6poj 2022 mesmus Gpojem 3, HaIA3UMO

(1 + 7:\/3)2022 _ (1 _ i\/§)2022 — (_8)674 _ (_8)674 — O

Bpoj peannux pemema jennaumue /1 —x =1+ jemnax je:

Pememe Jlara jemmaunma nma jemno peadno pememe. Hamve:

Vi—z=14+2 <= 1-2>0A1+2>0A1-2=(14+2)* <= 2 [-1,1]A2*+32=0 < z=0.



Poranujom npaBoyraonuka umje cy crpanune a u b oko crpanune a nobuja ce poTanmoHO
Teno 3anpemuue V u nospmmue P. Tana je ommoc 2V : P jennaxk:

Pememe IIpema marum momamuma poramujoM ce mobuja Bajbak BUCHHE @ U HOJYIPEIHUKA

ocuoBe b. Onane je
2V 2b%1a ab

P T 2r(a+b) a+b’
4
Pememe nejennaunue x + 3 > Cy je crym:
—x

Pemene Ilara mejennaurua eKBUBAJICHTHA je ca HejeTHAUMHOM:

_ _ 2 _ _
(x+3)(2—x) 420(:) +ux 220(:> (x+2)(x—1)
2—zx T —2 x—2

= z€[-2,1U(2,+x).

Axo je M majseha, a m majuMama Bpemmoct ¢ymrmuje f(z) = z° — z + 1 ma omceury [—1,1],
ouma je M + 4m jemuako:

Pememe Jlara ¢pyrrmmja je mapabona kojy HajMamy BpeaHocT mocTmwxe y Temeny 1(1/2,3/4).
Kako 1/2 € [-1,1] u rako y kpajesuma Bazxku f(1) =1 u f(—1) = 3, mHanasumo na je M = fiax =
F(=1) =3, m = foun = f(1/2) = 3/4, Te je M +4m =3+3 = 6.

Bpemnoct 36upa 1+ 345+ -+ + 4041 + 4043 usnocu:

Pemieme 36up npeux n menapuux 6pojesa jemnak je n?. Kako je 2n—1 = 4043, To je n = 2022,
ma je TpaxkeHu 36up jemmax 20222

Cryn pemena Hejequauuse log,._;

Pemen.e Hejennaunna je mepunmcana 3a, 1 —1>0 Az —1#1 A x #3/2, Tj. 3a

e (1, 2) U @2) U (2, +00).

Y 3aBHUCHOCTHU OJ OCHOBE JIOTAPUTMAa pa3juKyjeMo nBa ciaydaja: £ —1 > 1wuz—1 < 1. Y npsom
cayJajy mocMaTpaHa HejeTHAUYWHA je eKBUBAJIEHTHA HejeTHAYNHU

3
x—2‘>0 je:

3 3 3 5
:r—§>1/\:c>2<:> If§<71\/x—§>1 ANx>2 < x € §,+oo ,

Y opyrom ciaydajy OCHOBA je Mama on 1, ma je pememe

3 3 3 3 3 3 3 3
- = 1 1, - -, 2 -1 —=-<1 1, = -, 2 1, - -, 2
T 2’< /\xE(,Z)U<2,)© <z 2< Axe(,2>u(2,)@me(,2>u<2,),

3 3 5
Ia je KOHAYHO Delleme CKYIl (17 2) U (2,2> U (27-1-00).

36up pemema jemuauune sin 2z + sindx =0 ma uarepsaay (0,27) jemnax je:

Pemieme Vckopuctumo dopmyny 3a TpachopMamdjy 36upa TPUTOHOMETPUCKUAX (QYHKIW]a Y

atp a=p

npou3BoA sina + sin 3 = 2sin 5> cos “5~, ma mobujamMo na je maTa jeIHAUNMHA CKBUBAJICHTHA Ca

k
2sin3xcosr =0 < sin3z =0V cosz =0 < ac:?ﬂ- \/:v:g—i—lﬂ, klelZ.

3T

27 4t S5m T .
g Mo IUXOB 30Up je jemHax 7.

Ha wunrepsany (0,27) pemema cy: g, 5 ™ 303



